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INTRODUCAO

Leonhard Euler (1707 - 1783) foi um matematico incansavel, produziu cerca de 886
trabalhos em diversas areas da matematica, tais como calculo, geometria e grafos.
Além disso, também ficou famoso por seus trabalhos em mecanica, Optica e
astronomia. Neste trabalho abordaremos um teorema que lhe foi atribuido [1],
conhecido como Circunferéncia dos Nove Pontos, que é considerada a primeira
circunferéncia a ter um nome proprio depois da era grega.

Leonhard Euler sabia algumas propriedades dessa circunferéncia, mas fol o
matematico francés Poncelet (1788 — 1867) que publicou, em 1821, um artigo
demonstrando que para todo triangulo é possivel encontrar uma circunferéncia
passando pelos pontos meédios dos lados, os pées das alturas e os pontos meédios dos
segmentos que unem os Vveértices do triangulo ao ortocentro, vide Figura ao lado.

A geometria que fascinou e até divertiu nossos precursores da Grecia antiga foi o que

nos motivou a escolher a Circunferéncia dos Nove Pontos como tema deste trabalho.

OBJETIVOS

Nosso objetivo € apresentar o Teorema da Circunferéncia dos Nove pontos e suas

propriedades.

METODOLOGIA

Este trabalho é proveniente de uma das atividades realizadas pelo Grupo PET - Demonstragao:
Matematica UFCG. Nossa pesquisa bibliografica partiu principalmente do estudo do livro 1. O Trapezio 1, AB'C'H, e Isosceles e, portanto, inscrito em uma circunferéncia Q.
Geometria 113 e da leitura da Revista do Professor de Matematica2. 2. O trapézio 2, A'C'B'H, é inscrito em uma circunferéncia Q. Pelo resultado 4, Q = Q,.

Analogamente o trapézio 3, A'B'C'H,; & também inscrito em Q.

3. Semelhantemente, analisando o triangulo ABH notamos que o trapézio 4, P,P,C'H, é

RESULTADOS AUXILIARES

isOsceles, inscrito em uma circunferéncia Q".

1. Teorema Base Média de um Triangulo: Seja ABC um triangulo qualquer. Se M e N 4. Os trapezios 5, H,P,C'P, e 6, P,H,P,C’ sdo Inscritos em Q. Como Q" passa em H,, H,

e H;entao Q" = Q.

N L N 1
sao pontos medios dos lados AB e AC, entao MN // BC e MN = > BC. 5. Analogamente, analisando o tridngulo ACH, Q também passa por P,. Logo existe uma

2. Dadas duas retas e uma terceira interceptando-as, se a soma dos angulos colineares circunterencia que passa por A', B', C', Hy, Hy, Hy, Py, P, € Py,

for 180°, entdo elas sdo paralelas: 6. Observando os trapéezios retangulos 6, H/A'OH e 7, C'H;HO e utilizando o resultado 5,

3. Todo trapézio isésceles é inscritivel; obtemos que N € o centro de Q.

4. Trés pontos determinam univocamente uma circunferéncia; 7. Pelo triangulo 1, HOC, e pelo resultado 1, NP, é base média relativa ao lado OC, que é

5. Dada uma circunferéncia, o ponto de interseccao das mediatrizes de duas cordas _ _ L _ . _ OC
o raio da circunferéncia circunscrita ao triangulo ABC. Assim NP3 = —
guaisguer é o centro da circunferéncia;

6. Baricentro, ortocentro e circuncentro de um triangulo sao colineares, e a reta que

passa por eles € denominada Reta de Euler. REFERENCIAS
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